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В работе найдены точные константы в обратных теоремах теории приближения аналитических 

в единичном круге функций комплексными алгебраическими полиномами в пространстве Бергмана В2. 

 
Калимаҳои калидӣ: доимиҳои аниқ, модули бефосилагӣ, сарҳади болоӣ, наздикшавии беҳтарин, 

полиномҳои комплексии алгебравӣ, теоремаҳои баръакс, фазои Бергман.  
 
Дар мақола доимиҳои аниқ дар теоремаҳои баръакси назарияи наздиккунии функсияҳои дар давраи 

воҳидӣ аналитикӣ ба воситаи бисѐрузваҳои алгебравии комплексӣ дар фазои Бергман В2  ѐфта шудааст.  
 
Key words: exact constants, modulus of continuity, upper faces, best approximation, complex algebraic 

polynomials, cross-sections, inverse theorems, Bergman space. 
  

In this paper, we find exact constants in the inverse theorems of the approximation theory of analytic 
functions in the unit circle by complex algebraic polynomials in the Bergman space B2. 

 
 

Будем рассматривать пространство )(:= 22 UBB  функций f  аналитических в единичном 
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 где интеграл понимается в смысле Лебега, d  - элемент площади. Очевидно, что норму (1) 

можно написать также в следующем виде  
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Через nP  обозначим совокупность комплексных алгебраических полиномов степени n . 

Хорошо известно [1], что среди всех полиномов 11   nnp P  наилучшее квадратичное 

приближение функции 2Bf  в области U  доставляет частичная сумма  
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При этом для величины наилучшей полиномиальной аппроксимации произвольной функции 

2Bf  имеем  
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 где )( fck  коэффициенты Тейлора функции .f   

Далее введем обозначение  
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определим модуль непрерывности m го порядка функции .2Bf  Применяя равенство 

Парсеваля из равенства (4) легко получить [2,3], что 
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Нам далее понадобится следующая 

 Лемма.  Для произвольной функции 2Bf  и любых Nnm,  имеет место равенство 
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Доказательство. Применяя к первой сумме в левой части равенства (8) преобразование Абеля 

[4], получаем  
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откуда и следует утверждение леммы. 

Теорема 1.  Для произвольной функции 2Bf , при любых Nnm,  справедливо точное 

неравенство  
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Существует функция 20 Bf , для которой неравенство (9) обращается в равенство. 

Докозательство. Так как в силу равенства (6)  
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 и таким образом, неравенство (9) доказано. Для функции 20 =)( Bnzzf , неравенство (6) 

обращается в равенство. В самом деле, для этой функции  
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 чем и завершаем доказательство теоремы 1. 
 

Теорема 2.  Для произвольной функции 2Bf  и любых Nnm,  справедливо 
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Доказательство. В силу доказанной выше теоремы 1 и вполне очевидного неравенства  
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