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Дар маќола масъалањои якќимата њалшавии  муодилаи интегралии сингулярии Гилберти навъи 

якум дар фазои Гѐлдер тањќиќ карда мешавад. Аломатњои якќимата њалшавии муодилаи мазкур 
муайян карда шудаанд. 
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В статье рассмотрены вопросы однозначной разрешимости  решения сингулярного интегрального 

уравнения Гильберта первого рода в пространстве Гѐллдера.Установлены признаки однозначной 
разрешимости  решения данного уравнения. 

 
Key words: Hilbert  equation, space,  system, аnalog, matrix, polynomial. 
 
The paper studies the questions of unique solvability of the solution of the singular Hilbert integral 

equation of the first kind in the Hölder space. Criteria for the unique solvability of the solution of this equation 
are established. 
 
 

Дар маќола муодилаи сингулярии интегралии Гилберти навъи якум тањќиќ карда мешавад: 
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‟ бисѐрузвањои тригонометрии дараљаи  M , 
mb  ва 

mc   ,...,m M M   ‟ ададњои ихтиѐрии  

комплекї, H 
 ‟ фазои  2 - даврии функсияњои  комплексии  Гѐлдерї бо нишондињандаи  

: 0 1    бо ќаторњои наздикшавандаи Фуре. 

Муодилаи  (1) бо бисѐрузвањои мушаххаси  (2) дар корњои бисѐр муаллифон (масалан, ниг. 
ба [1-7]). Тањќиќоти бештар пурра дар корњои  [8-9]. Оварда шудааст. Дар ин љо масъалаи 
якќимата њалшавии масъалањои ба муодилаи  (1) алоќаманд, омухта мешаванд. 

Теоремањои дар зер овардашаванда аз адади  
0 0b c  ва ранги матритса вобаста 

мебошанд.  

k k

k

k k

i b c
B

c i b

  
  

  
, 1,...,k M . 

Теоремаи 1. Барои дорои  њалли ягонаи  x H   будани   муодилаи  (1) барои њар ќисми 

рости  f H   иљрошавии шартњои зерин зарур аст: условий 

0 0 0; det 0, 1,...,kb c B k M     .           (3) 

Њамин тариќ, агар шартњои (3) иљро шаванд, он гоњ барои њалшавии муодилаи (1) иљрои 

шартњои иловагї барои ќисми рости  f H   талаб карда намешавад. Агар аќаллан яке аз 

шартњои (3) иљро нашавад, он гоњ ќисми росташ ягон шартро ќаноат карданаш зарур аст. 
Барои муайян кардани ин шартњо маълумоти мушаххас лозим аст, яъне кадоме аз шартњои  (3) 

иљро намешавад. Аввал мавриди  
0 0 0b c   - ро муоина мекунем. 

Теоремаи  2. Бигзор шартњои зерин иљро шаванд:  

0 0 0; det 0, 1,...,kb c B k M     . 

Он гоњ барои якќимата њалшавии масъалаи  
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ки дар ин љо  0d  ‟ адади ихтиѐрии комплексї, иљрошавии шарти зерин зарур ва кофист:    
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Агар шарти дуюми  (3) иљро нашавад, он гоњ илова бар ин ранги матритсаи  
kB    ва 

кадоме аз сатрњо ѐ ин ки сутунњо аэ элементњои сифрї иборат буданашро донист.    

Бигзор барои ягон раќами  k  матритсаи  
kB  хос бошад.  Он гоњ ду њолати зерин 

имконпазир аст:  а) rank 0kB  ; б) rank 1kB  .  

Барои њолати  а)  танњо як тасдиќотро баѐн кардан мумкин аст.  

Теоремаи  3. Бигзор барои ќимати додашудаи   k  матритсаи  
kB  сифрии  

0 0

0 0
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буда, нобаробарии  
0 0 0b c   иљро шавад. Он гоњ барои якќимата њалшавии масъалаи  

       ,Tx t Kx t f t f H    ;   
1

2

is
kx s e ds d










 ,   
1

2

is
kx s e ds d






 



 , 

ки дар ин љо  kd 
 ва kd 

 ‟ ададњои комплексї, иљрошавии баробарињои зерин зарур ва кофист: 
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Дар њолати  б) матритсаи  
kB  намудњои зеринро доштанаш мумкин аст:  
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2 2
0k kc i b     ; 

5) њамаи элементњои матритсаи  
kB  ѓайрисифрист. 

Барои њолати  а)   панљ тасдиќотро баѐн кардан мумкин аст.  

Теоремаи 4. Бигзор барои ќимати додашудаи   k  матритсаи  
kB  намуди  1) – ро дошта, 

нобаробарии  
0 0 0b c   иљро шавад. Он гоњ барои якќимата њалшавии масъалаи  
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ки дар ин љо  kd 
 ‟ адади ихтиѐрии комплексї,  иљрошавии баробарии  
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зарур ва кофист. 

Теоремаи  5. Бигзор барои ќимати додашудаи   k  матритсаи  
kB  намуди  2) – ро дошта, 

нобаробарии  
0 0 0b c   иљро шавад. Он гоњ барои якќимата њалшавии масъалаи  
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Теоремаи  6. Бигзор барои ќимати додашудаи   k  матритсаи  kB  намуди  3) – ро дошта, 

нобаробарии  
0 0 0b c   иљро шавад. Он гоњ барои якќимата њалшавии масъалаи  
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Теоремаи  7. Бигзор барои ќимати додашудаи   k  матритсаи  
kB  намуди  4) – ро дошта, 

нобаробарии  
0 0 0b c   иљро шавад. Он гоњ барои якќимата њалшавии масъалаи  
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Теоремаи  8. Бигзор барои ќимати додашудаи   k  матритсаи  
kB  намуди  5) – ро дошта, 

нобаробарии  
0 0 0b c   иљро шавад. Он гоњ барои якќимата њалшавии  хар яке аз масъалањои  
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